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53. ORSZAGOS TIT KALMAR LASZLO MATEMATIKAVERSENY
ORSZAGOS DONTO — MASODIK NAP - 2024. méjus 25.
HARMADIK OSZTALY

Megoldasaid indoklasat csak azoknal a feladatokndl kell leirnod, ahol ezt kiilon beleirtuk a
feladatba!

1. Egy téglalapot, melynek egyik oldala 2 négyzetoldal, masik oldala 3 négyzetoldal

hosszusagu harom téglalapra vagunk szét. A kis téglalapok oldalai a racsvonalakra
illeszkednek, ¢és a kis téglalapok kozott nincsen 2 négyzetoldal oldalhossziisagu négyzet.
Két szétvagas kiilonbozo, ha valamelyik elvagd vonal nem ugyanott van a két
szétvagasban. Rajzold meg az Osszes lehetdséget!

Megoldas:

. Micimack6 kamraja négyzet alaku, ajto f6lotti magassagban korben polcokkal. A
sarkokban négyzet alakt, az oldalakon, a sarkokban levd polcok kozott téglalap alaka
polcok vannak. Micimacko pénteken elhelyezett a polcokon 40 iiveg mézet tigy, hogy
minden polcon volt liveg, és a kamra minden oldalara igaz volt, hogy azon az oldalon levd
polcokon Gsszesen 12 iveg méz volt. Ezutan naponta megevett néhany liveg mézet, és
minden este evés utan ugy rendezte a megmaradt teli tivegeket, hogy minden polcon
legyen liveg, ¢és a kamra oldalain levd polcokon valtozatlanul 12 iveg méz legyen.
Micimacko a kovetkez6 szerdan azt vette észre, hogy csiitortokon mar nem tudja tovabb
fogyasztani a mézet tigy, hogy még mindig megfelelden el tudja rendezni a megmarado
tivegeket a kamra oldalai mentén.
a) Ird be az abraba, hogy hany iiveg méz volt az egyes polcokon pénteken, ha ekkor
mind a négy sarokban ugyanannyi iiveg méz volt!
b) Hany tiveg mézet evett meg Micimacko szerda estig? Hogyan helyezhette el szerdan
este az iivegeket, ird be az dbraba a polcokon levd iivegek szamat egy lehetséges
elhelyezés szerint!
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Itt probalkozhatsz:

Ide ird a megoldast!
PENTEK SZERDA

Megoldas:
Ha 0sszeadjuk a négy oldal mentén lerakott iivegek szamat, akkor a sarkokban levoket
kétszer szamoltuk.
Mivel 4 - 12 — 40 = 8, ezért pénteken a négy sarokban sszesen 8 iiveg volt, mivel mind a
négy sarokban ugyanannyi liveg volt, ezért pénteken minden sarokban 2 iiveg, az oldalak
kozepén 8 iiveg volt.

21 8 |2

8 8

2 8 2 3 pont

(b) Mivel minden polcon kell maradjon {liveg, akkor lesz a legkevesebb iiveg 6sszesen, ha a
lehet6 legtobb liveg van a sarkokban. Mivel a kozépsd polcokon is kell maradjon tiveg, igy
két szomszédos sarokban nem lehet 12 — 1 = 11-nél tobb iiveg. ez viszont lehetséges. Egy
lehetdséget mutat az dbra Minden lehetdség megfeleld, amelynél az oldalak kozepén 1, a
szomszédos sarkokban pedig Osszesen 11 iiveg all.

5ol 1 |6

1 1

6 1 5 4 pont
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3. Gabi és Zsuzsi ugyanazt a konyvet olvassak. Zsuzsi eddig 84 oldalt olvasott el, Gabi pedig
ennek az 6tszorosét. Ezutan mindketten naponta 7 oldalt olvastak. Hany nap mulva érik el
azt, hogy Gabi 6sszesen haromszor annyi oldalt olvasott, mint Zsuzsi? ird le a megoldas
menetét is!

Megoldas:

Gabi eddig a 84 négyszeresével, azaz 336 oldallal olvasott tobbet, mint Zsuzsi.
Mivel ezutdn minden nap ugyanannyit olvastak, ezért az elolvasott oldalak szamanak
kiilonbsége nem valtozik.

Rajzoljuk le szakaszokkal azt, amikor Gabi haromszor annyit olvasott, mint Zsuzsi:

Zsuzsi ennyi oldalt olvas
el a kovetkezd napokban
A
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168 168 168
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‘ 336 oldal ‘

Gabi haromszor annyi
oldalt olvas el, mint Zsuzsi

Ekkor az elolvasott oldalak szdmanak kiilonbsége a Zsuzsi altal addig olvasott oldalak
szamanak kétszerese, éppen 336 oldal.

Tehat Zsuzsi ekkor 336 : 2 = 168 oldalt olvasott el, még (168 —84) : 7 = 12 nap alatt.
Tehat 12 nap mulva érik el azt, hogy Gabi 6sszesen haromszor annyit olvasott, mint
Zsuzsi.

A helyes megoldas indoklassal egyiitt 7 pont

4. Peti a kertjébe Ot fat szeretne {iltetni egy sorba, egy meggy-, egy cseresznye-, egy alma-,

egy sargabarack- és egy birsalmafat. A kertész a kovetkezdket javasolta:

e A cseresznyefa a sor szélén legyen, a meggyfa viszont ne legyen a sor szélén!

¢ A birsalmafa és a cseresznyefa ne legyenek egymas mellett!

e Az almafa ne legyen a birsalmafa mellett!

e A meggyfa ne legyen a cseresznyefa mellett!

o A sargabarackfa ne legyen a meggyfa mellett!
Sorold fel az dsszes lehetdséget, ahogy Peti sorba iiltetheti az 6t fat! A fakat a
kezddbetiikkel jelold!

Megoldas:

A meggyfa nem lehet a sor sz€é1én, és nem lehet mellette cseresznyefa és sargabarackfa.

Ha a meggyfa a 2. helyen van, akkor a két szomszédja az almafa és a birsalmafa lehet, az
utolso két helyen pedig a sargabarackfa és a cseresznyefa all, csak arra kell figyelni, hogy a
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cseresznyefa ne legyen a birsalmafa mellett, viszont a sor szélén legyen, igy ez 2 lehetdség
(a fakat a kezddbetlikkel jellve):

AMBSCS

BMASCS

Ezt a 2 lehetdséget megforditva jabb 2 lehetdséget kapunk:

CSSBMA

CSSAMB

Ha a meggyfa kozépen all, akkor is az almafa és a birsalmafa all mellette. A birsalmafa
mellett a sz€lén csak a sargabarackfa allhat, a cseresznye nem, igy csak a

CS A M B S sorrend ¢s ennek megforditasa:

SBMACS lehet.

A 6 sorrend felsorolasa, ha nem irt rosszat, akkor 7 pont

. Ird be a szamokat 1-t61 9-ig az iires négyzetekbe ugy, hogy a miiveletek vizszintesen és
fiiggdlegesen is helyesek legyenek!

DDD

15

10

DDD
000
6 30 1

Megoldas:

A ko6z¢€pso oszlop eredménye 1-9-ig szamokkal csak tigy lehet 30, ha az 5-6 szorzatot
szamoljuk. Az 5 nem lehet az alsé sor kozépsd négyzetében, mert akkor az eredménynek 5
tobbszordsének kellene lenni, mert nem oszthatunk 5 tobbszorosével. Tehat a kozépso
oszlop:5:1-6=230.

A 3. sorban lehet 1-6:2 vagy 2-6:4 vagy 4-6:8. Mas nem lehet, mert a harmadik négyzetbe
irt oszt6 nem lehet nagyobb. A 3. oszlop legalso négyzetébe nem irhatunk 2-t, mert akkor a
folotte levo négyzetekbe 1+2-nek kellene lenni, de minden szdm csak egyszer fordulhat
eld. Ugyanigy nem lehet itt 4 sem, mert se 2+3, se 1+ 4 nem lehet f6lotte, mert akkor a 2-t
és az 1-et is elhasznaltuk mar. Tehat az also sorban csak 4-6:8 lehet.

Ekkor az 1. oszlopban a 4 f616tti két szam Osszege 12, ami csak 9+3 alakban fordulhat eld
a mar elhasznalt szdmok miatt.

A 3. oszlopban a 8 f616tti két szam Osszege 9, ami csak 2+7 alakban fordulhat el a mar
elhasznalt szamok miatt.

Ekkor az 1. sorban csak ugy lehet 15 a szamok &sszege, ha az elsd szam a 3, az utolso
pediga 7.

Ekkor a 2. sorbana9—1 + 2 =10 egyenléség teljesiil.
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A 9 szam helyes beirasa a négyzetekbe 7 pont.
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