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45. ORSZAGOS TIT KALMAR LASZLO MATEMATIKAVERSENY
Orszagos donté — Masodik nap — Javitasi utmutatd

NEGYEDIK OSZTALY

1. Kornél a nagymamaja padlasan 10 régi érmét talalt. Digitalis mérlegen méregette oket, azonban
a mérleg kijelz6jén néhany csik nem vilagitott. Egészitsd ki az dbrat: mit kellene mutasson a
mérleg kijelzdje 1 érme, 3 érme, 5 érme és 10 érme mérésekor, ha mint késdbb Kornél
ellendrizte, az érmék tomege egyforma volt! (A mérleg kijelz6jének egyes csikjai vagy mindig
vilagitanak, ha sziikséges, vagy sosem. Az abran a vilagitod csikokat szineztiik sotétre.)

1 érme 3 érme 5 érme 10 érme

5o 580 5Hs 23

A kijelzén a szamok alakjat az alabbi abran lathatod:

0 1234561889

Megoldas:

¢3 163 5 d3u

A 10 érme tomege 0-ra, az 5 érme tOmege S-re végzodik, vagyis az egyes helyi értéken az oldalso
csikok nem vilagitanak.

Mivel az érme 5-szordse 5-re végzodik, egy érme tomegének mérdszama paratlan, a vilagitod csikok
miatt 3-ra, 5-re vagy 9-re végzddik. 5-re nem végzddhet, mert a 10-szeresének tizes helyi értéke
nem lehet 5. 9-re sem végzddhet, mert akkor a 3-szorosa 7-re végzddne, és az a kdzépen vilagito
vizszintes csik miatt nem lehet.

Az NTP-TV-15-0080. sz. projektet az Emberi Er6forrdsok Minisztériuma tdmogatia.
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Egy érme tomegének 3-szorosa kétjegyli, mert a szazas helyi értéken két jobboldali fiiggéleges csik
mukodik, legalabb egyikiik mindegyik szamban vilagit, itt viszont egyik sem vilagit, ezért nincs
szamjegy a széazas helyi értéken. Egy érme 0tszordse haromjegyl, egy érme tomege legalabb 20
¢és legfeljebb 33, igy itt a tizes helyi értéken csak 2 vagy 3 lehet. Azonban 3 nem lehet, mert a
tobbi tizes helyi értéken a jobb alsé fliggéleges csik miikddik, egy érme tomegénél pedig nem
vilagit, pedig a 3-nal kellene vilagitania.

Ezek alapjan egy érme tomege csak 23 lehet, ekkor a 3-szorosa 69, az 5-szorose 115 és a 10-szerese
230, ez tényleg lehetséges.

Tehat egy érme tomegének mérdszama csak 23 lehet.

J6 megoldas indoklas nélkiil is 7 pont.

2. Gomboce Artir a kerek, a haromszog alakl, a négyzet alakil és a csillag alaku csokoladéit
méregeti kétkaru mérleggel. Az alabbi dbrakon a mérlegek egyensulyban vannak, azaz a mérleg
két serpenydjében levd csokoladék tomege megegyezik.

Hany négyzet alaka csokoladé lesz egyenstlyban egy kor alakt csokoladéval?
A megoldésodat indokold!

AWARANARA

Megoldas:

A 3. mérlegen azt latjuk, hogy egy hdromszog alaku csokoladé egy csillag és egy négyzet alaka
csokoladéval tart egyensulyt. Rakjunk a 2. mérlegre a haromszog helyére egy négyzetet €s egy
csillagot! Ezutan ennek a mérlegnek mindkét oldalarél vegyiink el egy-egy négyzetet! Azt
kapjuk, hogy egy kor két csillaggal tart egyensulyt. 3 pont

Most az 1. mérlegre rakjunk a haromszog helyett egy csillagot és egy négyzetet, ekkor egy kor egy
csillaggal és 3 négyzettel tart egyensulyt. Mivel ez ugyanannyi, mint két csillag, ezért egy
csillag 3 négyzettel egyenld tomegd. 2 pont

Mivel egy kor 2 csillag, €s egy csillag 3 négyzet, ezért egy kor 6 négyzet. 2 pont

Tehat egy kor alaku csokoladé 6 négyzet alaku csokival tart egyensulyt.

3. Az abran egy kis park térképe lathatd, a vonalak a park utjait jelzik, a korok a tereket.
Hanyféleképpen iildogélhet egy kutya és egy macska két kiilonbdzd téren gy, hogy nem latjak
egymast? A kutya és a macska latjak egymast, ha egy egyenes tton levo két téren iilnek,
kiilonben nem latjak egymast. frd le, hogyan gondolkodtal!

Az NTP-TV-15-0080. sz. projektet az Emberi Er6forrdsok Minisztériuma tdmogatia.
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Megoldas:

Helyezziik el a kutyat valamelyik korbe, és irjuk bele, hogy ha a kutya ezen a téren iil, akkor a
macska hany téren iilhet gy, hogy nem latjak egymast. Osszeszamolva a kdrokbe irt szamokat azt
kapjuk, hogy a kutya és a macska 28-féleképpen iilhetnek a tereken tigy, hogy nem latjak egymast.
A teljes megoldas 7 pont.

4. A tiindérek és torpék baljan a nyitotanc utan nyolc mogorva torpe hazament. gy minden torpére
két tiindér jutott. Ejfélkor 35 tiindér hazarepiilt, igy minden ottmaradt tiindérre harom torpe
jutott. Hany tiindér és hany torpe kezdte a balt? Ird le a megoldas indoklasat is! A megoldasodat
indokold!

Az NTP-TV-15-0080. sz. projektet az Emberi Er6forrdsok Minisztériuma tdmogatia.
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Megoldas:
Kezdjiik a megoldast a végéral.
Miutén 35 tiindér hazarepiilt, a torpék szadma a tiindérek szdmanak 3-szorosa volt. Abrazoljuk ezt

szakaszokkal: 35

— — "
Tindérek: : r ' : ' ' N
Torpék: , : ' ]

Majd visszafele haladva: hozzuk vissza a 35 tliindért, ekkor a tiindérek szama lett a torpék szdmanak
kétszerese. Ebbdl latszik, hogy 5 egyforma szakasz 35 fonek felel meg, igy egy szakasz 35 : 5=7
fot jelent.

Igy kezdetben 35 +7=42 tiindér és 21 +8=29 térpe volt a balon.

Ellen6rzés:

2-(29-8)=42¢s3-(42-35)=21.

Vilasz: Tehat 42 tiindér és 29 torpe kezdte a balt.

5. Akos négy 1 szintes, négy 2 szintes, négy 3 szintes és négy 4 szintes tornyot allitott fel az dbran
lathatd négyzet kis négyzeteire Ugy, hogy egyetlen sorban és egyetlen oszlopban sincs két
azonos magassagu torony. Ezutan egy oszlop folé és egy oszlop ala odairta, hogy onnan hany
tornyot lehet latni abban az oszlopban. Az oszlopban a magasabb torony takarja a mogotte allo
alacsonyabbat, igy az nem latszik. Ugyanezt megtette két sorral is.
frd be minden kis négyzetbe, hogy az ott 4ll6 torony hany szintes!
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Az NTP-TV-15-0080. sz. projektet az Emberi Er6forrdsok Minisztériuma tdmogatia.
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Példa: A négyzetekbe irt szamok azt mutatjak, l l l

hogy az ott 4ll6 torony hany szintes.
A nyilakhoz irt szamok pedig azt mutatjak, hogy
a nyil irdnyabol hany torony latszik.

2> 12 |3 |1 | <2

T
1 1 2
Megoldas:

3

l
413112
114123
21134

2 — 32|41« 2
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A 4. oszlopban feliilrdl 3 tornyot latunk, a 4-es igy a 3. vagy 4. helyen lehet. A 4. helyen nem lehet,
mert akkor az utols6 sorban jobbrol nem lathatnank 2 tornyot, tehat egy 4-es a 4. oszlop 3. helyén

van. 2 pont
Az utolso sorban a 4-es nem lehet balrdl a 2. mert akkor alulr6l nem latnank 2 tornyot. A szélén
sem lehet, csak a 3. helyen. 1 pont

A 2. oszlopban nem lehet alulrél a masodik 4-es, mert abban a sorban méar van 4-es, igy a 4. sor 2.
tornya nem lehet 1-es. 3-as sem lehet, mert akkor balrol nem lathatnank 2 tornyot, igy csak 2-es

lehet, és tole balra 3-as. Ezzel az utolso sort kitolthetjiik. 1 pont

Ezutédn a 4. oszlop is megvan. 1 pont

A 2. oszlopban feliilrdl a 2. lehet csak a 4-es ahhoz, hogy alulrdl két tornyot lassunk, és a 3. sorban
ne legyen két 4-es. Ezzel a 2. oszlop is megvan. 1 pont

Ezutan mar a sudoku szabalyainak megfelelden befejezhet;jiik a tdblazat kitdltését. 1 pont
A tablazat helyes kitoltése indoklas nélkiil is 7 pont

Az NTP-TV-15-0080. sz. projektet az Emberi Eréforrdsok Minisztériuma tdmogatja.



