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42 . ORSZAGOS TIT KALMAR LASZLO MATEMATIKAVERSENY
ORSZAGOS DONTO 1. nap

NEGYEDIK OSZTALY JAVITASI UTMUTATO

Minden feladat teljes megoldasa 7 pont

1. Hat fut6: Andras, Bence, Csaba, Dénes,d&tn Ferenc kozil ketten egyszerre értek
célba. Melyik volt ez a két — kérdeztiink 6t jelenlészurkoldt. Mindegyikik mast
allitott, és az altaluk megnevezett két versékypzil csak az egyik volt az egyszerre
befutd két versenykdzott. Az 6t allitas a kdvetkezolt:

(A) Andras és Bence;
(B) Ferenc és Csaba;
(C) Bence és E
(D) Dénes és Ferenc;
(E) Ferenc és Efi
Melyik volt az a két versen§jzakik egyszerre értek célba?

Megoldas:

Az egyszerre célba ért két versetiytyan, hogy 6sszesen 5-sz6r szerepelnek az akhas,

mert mindegyik allitasban az egyik verseftyzelyesen mondtak. Viszont ketten nem

szerepelhetnek egy allitAsban, mert senki sem ntibkélgé nevet.

Szamoljuk 6ssze, ki hany allitasban szerepel:

Andras: 1; Bence: 2; Ferenc: 3; Csaba: 19EPés Dénes: 1.

Két szam 0sszege csak ugy lehet 5, ha Ferenc Betiéét vagy Erét valasztjuk. Erts nem

lehet a befutd Ferenccel, mert az (E) allitasbafittgzerepelnek.

Bence és Ferenc nem szerepelnek egyutt egy aflitasdm, igyk ketten értek be egyszerre.

Megjegyzés: A fenti megoldast szemléltethetjuk fgtdpontokkal jel6ljik a versengket és
osszekotjuléket, ha egy allitasban szerepelnekAndras Bence

Q Ferenc

Dénes

1 Ernd Csaba
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2. A pavianok két szomszédos palmafa again jatszalloArmegyik fan kétszer annyi
pavian van, mint a masikon. Ha négy majom atugzilegyik palmafarél a masikra, épp

ugyanannyi majom lesz mindkét fan. Hany pavianzgiszik a két fan Osszesen?

Megoldas:
Abrazoljuk egy szakasszal az egyik fandlguavianok szamat, és egy kétszer ekkora
szakasszal a mésH< fan tdét.

Jel6ljuk, hogy az egyik fardl atugrik 4 pavian asimkéa, ott akkor 4-gyel tobb lesz, és igy

a két fan ugyanannyi pavian lesz. Az abrarol ld@hhogy az egyik fan eredetileg 4+4=8-
cal tdbb pavian volt, mint a masikon.

igy a révidebb szakasz 8 paviannak felel meg.

Tehat az egyik fan 8, a masikon 8 = 16 pavian van, dsszesen 8+16=24 pavian van a
fakon.

Ellenrzés: 16 — 4 = 12 és 8 + 4=12.

Vélasz: Osszesen 24 pavian jatszadozik a fakon.

3.a) ird be az 1; 2; 3; 4; 5 és 6 szamokat a kbskgy,

hogy a hdromszdg minden oldalan 10 legyen a kérdkbe
irt harom szam 0sszege!

b) Ugyanezeket a szamokat Kati beirta a korokbe az

Gsszes lehetseges médon Ugy, hogy a haromszognminde

oldalan ugyanannyi lett a szadmok 0Osszege. Mings«

haromszdg kdzepébe beirta a haromszdg egy oldaw
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levé harom szam 6sszegét. Hanyféle dktilonb6z szamot irt be Kati a haromszoégek

k6zepébe?

Megoldas:

Ha 6sszeadjuk a haromszdg oldalaira irt szamok#&graa csucsokban lévszamok kétszer
szerepelnek. 1+2+3+4+5+6=21, ezt kivonva az oldatszegéll megkapjuk a csucsokba irt
szamok 0sszegét.

a) Az oldalak 6sszege-30 = 30, igy a csucsokba irt harom szam 6sszege230= 9.

9 = 1+2+6, de akkor az 1 és a 2 kozé 7-et kellemehogy 10 legyen az 0sszeg, az pedig
nincs.

9 = 1+3+5, ez lehetséges, az abran lathato.

9 = 2+3+4 nem lehetséges, mert a 3 és a 4 kozentrizgellene, de csak egyszer szerepelhet.

b) A hdromszog egy oldalan a legkisebb 6sszeg akkerepel, ha a csucsokba irt szamok
0sszege a legkisebb, azaz 1+2+3=6, ekkor a hargneggooldalan a szamok 6sszege
(21 + 6) : 3 =9. Ez valoban lehetséges:

A haromszo6g egy oldalan a legnagyobb 6sszeg akieregel, ha a csucsokba irt szamok
0sszege a legnagyobb, azaz 4+5+6=15, ekkor a hadgregy oldalan a szamok 6sszege
(21 + 15) : 3 =12. Ez valoban lehetséges, ahdgpntadbran lathato.
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A haromszdg egy oldalan a szamok 6sszege lehetlinég

is, ha a csucsokban kg 6sszege 12. Ez lehetséges: 12 =
2 + 4 + 6, és a szamok az alabbi abra szerint
elrendezhéik:

Tehat Kati 3-féle 108 kilonboz Osszeget irt be 2

haromszogek kdzepébe.

4. A négyzet alaku céltablara nyilakat I16vink. Mindovés mas-mas kis négyzetbe esik.
Legkevesebb hany léveés szilkséges ahhoz, hogybilggen harom l6vés egy sorban, egy

oszlopban vagy egy atloban?

Megoldas:

7 lovés elegent mert 7 l6vés esetén biztosan lesz 3 I16vés edyaspugyanis 3 sor van, ha
mindbe csak 2 l16vés esne, csak 6 |ovés lehetnau(glzelv).

7 lovés szikséges is, mert ha csak 6 l6vés esthabtara, meg lehetséges, hogy ne legyen 3

egy sorban, egy oszlopban vagy egy atléban, ahogpi@a mutatja.
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5. Hanyféle szamot kaphatunk, ha négy szabal

dobdkockat az abran lathatd modon Osszeragasztask

0sszeszamoljuk a kapott test fellletéd [@ittyoket?
(A szabalyos dobdkocka lapjai d-6-ig pottyozottek, és g

szemkozti lapokon |&\pottyok szamanak 6sszege 7.)

Megoldas:

Nézzlk végig az egyes kockdkon mennyi lehet at@tseamok 6sszege!

A bal fely kockan felll a legkisebb szam az 1, a legnagyobbkérben mindenképpen 14 az
0sszeg, igy a legkisebb 6sszeg a 15, a legnagyol@®, aés kdzben minden 06sszeg
eléfordulhat.

A bal als6 kockan a két szemkdzti lap 6sszege mikgpen 7, a masik két lap szomszédos,
ezek legkisebb 6sszege 1+2=3, legnagyobb 6ssz&gel 5+igy a kockan a legkisebb dsszeg
10, a legnagyobb 18, és kdzben minden dsséégretlhat.

Az alsoé sor kdzegskockajan két-két szemkozti lapja lathato a dob&koek, az ezeken |&év
szadmok 0sszege 14.

A jobb szél$ kocka ugyanugy csatlakozik a testhez, mint a élbfigy a lathatd szamok
legkisebb dsszege 15, a legnagyobb a 20, és kainelen 6sszeg élordulhat.

A test fellletén led pottyok szamanak 6sszege legkevesebb 15 + 10+154= 54,

és legtbbb 20 + 18 + 14 + 20 = 72, és ezek koztlemrosszeg élordul.

Tehat 72 — 53 = 19-féle lehet a test fellleténttypk szamanak 6sszege.



